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HF102-A - METAMATEMATICA
Programa:

Curso introdutério de Teoria de Categorias, em gé@ie apresentadas as idéias basicas,
comparando a visdo matematica conceitual traditi@oajuntista) com a visdo diagramatica
desta teoria. E também analisada a teoria de Topom generalizagdo do universo
conjuntista. Algumas aplicacfes da Teoria de Caigga l6gica contemporanea sao também
apresentadas, tais como a semantica de linguagensrdg&m superior e a combinagcao
categorial de ldgicas.

Ementa:

Definindo conceitos usando flechas. Definicdo deegarias. Exemplos. Monomorfismos,
epimorfismos e isomorfismos. Dualidade. Construcbésicas: objeto terminal e inicial,
produtos e coprodutos, equalizadores e coequalesdpullback e pushout. Diagramas e
cones. Limites e colimites. Exponenciais. Topostobtucdo.F ibrados e Feixes. Algebra de
subobjetos. Funtores. Adjuncédo. TransformagOesaiatuCategorias de funtores: Pré-feixes.
Lema de Yoneda. Quantificadores como funtores #&mgunSemantica de linguagens de
primeira ordem em categorias. Teorias locais dguotws (local set theories) e linguagens de
ordem superior. Teorema de completude das teooeais| de conjuntos com relacdo a
semantica de topos. Interno vs. Externo. Linguagem Mitchel-Bénabou. Semantica de
Kripke-Joyal. Fibring de légicas usando TeoridCdgegorias.

Topicos adicionais: Feixes sobre um espaco topadodieixes sobre um algebra de Heyting
completa. Topos de Grothendieck. Topos com objetoloneros naturais. NUmeros inteiros e
nameros racionais num topos. NUmeros reais numstoponstrucdo do feixe de numeros
reais no topos de feixes sobre um espaco topoldgico
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