HF 102-Metamatematica

(Introducgdo a Teoria das Categorias para Logicos)
Turma A

vagas: 10

Prof. Responsavel: Marcelo Esteban Coniglio
tercas-feira - 8:00 hs as 12:00 hs

Ementa:

Curso introdutério de Teoria de Categorias, em que sdo apresentadas as idéias bdsicas, comparando a visdo
matemdtica conceitual tradicional (conjuntista) com a visdo diagramética desta teoria. E também analisada a
teoria de Topos como generalizagdo do universo conjuntista. Algumas aplicagdes da Teoria de Categorias a
légica contempordnea sdo também apresentadas, tais como semdantica de linguagens quantificadas,
combinagdo categorial de l6gicas e semanticas nido-deterministicas.

Programa:

Definindo conceitos usando flechas. Defini¢do de categorias. Exemplos. Monomorfismos, epimorfismos e
isomorfismos. Dualidade. Constru¢des bésicas: objeto terminal e inicial, produtos e coprodutos, equalizadores
e coequalizadores, pullback e pushout. Diagramas e cones. Limites e colimites. Exponenciais. Topos:
Introducdo. Fibrados e Feixes. Algebra de subobjetos. Funtores. Adjuncdo. Transformacdes naturais.
Categorias de funtores: Pré-feixes. Lema de Yoneda. Quantificadores como funtores adjuntos. Semantica de
linguagens de primeira ordem em categorias.

Aplicagdes a combinagdo de 16gicas: categorias de 16gicas e Fibring de 16gicas usando Teoria de Categorias.
Aplicacdes as semanticas ndo-deterministicas: categorias de multialgebras e categorias de swap structures.
Algebras livres vs. Multialgebras (fracamente) livres.

Bibliografia:

J.L. Bell. Toposes and Local Set theories: An Introduction. Oxford University Press, 1988.

M.E. Coniglio.On Categorial Combination of Logics. In: Abstract Consequence and Logics: Essays in Honor
of Edelcio G. de Souza, pp. 135-171. Ed.: A. Costa-Leite. Volume 42 of Tribute Series, College Publications,
London, 2020.

M.E. Coniglio, A. Figallo-Orellano and A. C. Golzio. Non-deterministic algebraization of logics by swap
structures. Logic Journal of the IGPL 28, n. 5: 1021-1059, 2020.

M.E. Coniglio and G.V. Toledo. Weakly Free Multialgebras. Bulletin of the Section of Logic, 2021. First
published online: August 23, 2021.

R. Goldbaltt. Topoi: The categorial Analysis of Logic. North-Holland, 1984 (second edition).

S. Mac Lane. Categories for the Working Mathematician. Springer, 1998 (second edition).

S. Mac Lane and I. Moerdjik. Sheaves in Geometry and Logic.

Springer, 1992 (second printing).



